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Exercice 1

Soit (X, T , µ) un espace mesuré et A et B deux éléments de T .

1. Montrer que µ(A ∩ B) ≤ min (µ(A), µ(B)).

2. Montrer que µ(A ∪ B) + µ(A ∩ B) = µ(A) + µ(B).

Exercice 2

Soit α un nombre réel. On pose

fα =

+∞
∑

n=1

nα11[n,2n] .

Trouver une condition nécessaire et suffisante portant sur α pour que la fonction fα

soit intégrable par rapport à la mesure de Lebesgue sur R. On justifiera soigneusement
sa réponse.

Exercice 3

Si α ∈ R et n ∈ N
∗, on pose

Uα(n) =

∫ +∞

1

1

tα
exp

(

−

(

2 + (−1)n

n

)

t

)

dt .

Montrer que la suite (Uα(n))
n≥1 est convergente dans R et trouver sa limite (on distin-

guera deux cas selon les valeurs de α).


